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Navody k 1. sérii letnej ¢asti KMS 2016/2017

Uloha &. 1:
Vypiste si zvysky &isel 2 a 3™ po deleni 5-timi. Pre aké n a m je 2" + 3™ delitelné 5-timi?

Uloha &.2:
V trojuholniku je vela rovnobeZiek. Uvedomte si, Ze malé trojuholniky st si navzdjom podobné. Z obsahov zistite
pomery stran (v roznych trojuholnikoch) a presuiite ich na strany velkého trojuholnika.

Uloha &. 3:
Pomocou n liniek sa d4 dostat z kazdej zastdvky na kazdd ini na maximéalne jeden prestup. Dokazte, ze ak budeme
pouzivat len n — 1 liniek, tak aspon jedna zastdvka nebude obsluhovan4.

Uloha ¢. 4:

Mobze byt niektoré z &sel n, n + 1, ..., n + 5 delitelné prvoéislom v#ésim ako 57 Dokaizte, Ze aspon jedno z &fsel
n,n+1, ..., n+5 nie je delitelné 2-mi, 3-mi ani 5-timi.

Uloha &. 5:

N4jdite mnozinu bodov C, aby bol obsah (obvod) ABC konstantny. Aby bol obsah (obvod) ¢o najvacsi, musi sa
tato mnozina dotykat kruznice.

Uloha ¢&. 6:
(a,b) < |a — b|. Skiiste pomocou toho odhadnit lavii stranu. ,O kolko“ moZzeme nase odhady pokazit?

Uloha &.7:
»Podstatou kazdého problému je ndjst 4 body, ktoré leia na jednej kruznici.“ (J. Svréek)
V tomto pripade ide o tetivové stvoruholniky BCPQ, BIQZ a ICPY .

Uloha ¢. 8:
Vyuzite nerovnost preusporiadani (po anglicky ,rearrangement inequality®). Cleny (a1, as, ..., ay)

1 1 ’ . ’ . a1 o Qn  : ., . . ;
a (S_a1 y30agr S_an) su rovnako usporiadané, preto vyraz o Tt e maximélny spomedzi poparovani

¢lenov zétvoriek. Vyuzite to na ziskanie n — 1 nerovnic, ktorych séitanim dostaneme nerovnost v zadani.
http://files.dokazy.webnode.sk/200000004-9d3329e2ca/Permuta’,c4’8dn%c3%al%20nerovnos’,c5%a5 . pdf (Po-
zor! Cast ,iné znenie* obsahuje chybny zapis)

https://en.wikipedia.org/wiki/Rearrangement_inequality

Uloha &.9:

Skuste dokonéit zahradu, v ktorej uz méte vyznacené vsetky nuly. Ukézte, Ze to ide dokonéit prave jednym
sposobom.

Uloha &.10:
Najdite trojuholnik, v ktorom sii zadané priamky vyskami.


http://files.dokazy.webnode.sk/200000004-9d3329e2ca/Permuta%c4%8dn%c3%a1%20nerovnos%c5%a5.pdf
https://en.wikipedia.org/wiki/Rearrangement_inequality

