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Dobré materialy k tedrii hier, nielen kombinatorickej, najdete v serialy Teorie her od Matematického koresponedencéniho
semindre (PraSe), dostupny na adrese http://mks.mff.cuni.cz/archive/32/12.pdf

ZAujemcovia mozu tlohy riesif poobede (primérne utorok). Budem niekde v akvérku, resp. okoli. Mézete sa
ma spytat o radu a skontrolovat si riesenia.

ﬁlohy z prednasky

Na prednéske si prerieSime tieto tlohy, zrejme prvé styri z nich podla tempa. Ilustrujeme si na nich niekolko
metéd, ktoré mozno pouzif pri analyze takych hier a pri hladani vitaznych stratégii.

Uloha 1. Na stole je 47 zapaliek, s ktorymi hraji Anastdzia a Bronislava nasledujicu hru. V kazdom tahu
jedna z hracok odstrani zo stola jednu alebo 2 zapalky. Zacina Anastdzia a nasledne sa s Bronislavou striedaju
v fahoch. Hracka, ktora zoberie poslednt zapalku, vyhréva. Ktord z hra¢ok mé vifaznu stratégiu.

Uloha 2. V pravom hornom rohu Sachovnice stoji jednostrannd veza — moZe sa pohybovat iba dolava alebo
dole. Hragi sa striedaji v fahoch, pricom si mozu vybrat, o kolko poli¢ok (aspoii o jedno) posunti vezu v jednom
z povolenych smerov. Kto nemoéze potiahnut, prehral. Kto mé vifaznt stratégiu?

Uloha 3. Dvaja hraci, biely a éierny, hraji hru na sachovnici 8 x 8, biely za¢ina. Vo svojom tahu polozi hra¢
kona svojej farby na volné policko, ktoré este nie je ohrozené stiperovym kotiom. Hri¢, ktory nemdze nikam
polozit svojho kona, prehrdva. Kto mé viaznu stratégiu? Ako by hra dopadla pri Sachovnici 9 x 9.

Uloha 4. Zajo a Miro hraju piskvorky na Stvorcekovom plane 10 x 10, Zajo zacina a pravidelne sa striedaji
v tahoch. V kazdom fahu nakresli hrd¢ svoj symbol do volného policka. Zajo vyhra, ak vytvori zo svojich
symbolov §tvorec 2 x 2. Miro vyhra, ak v tom Zajovi zabrdni. Kto mé vifaznu stratégiu?

Uloha 5. Mari4n a Dévid si sadli za okrihly stol s 2 017 stolickami a idd hrat hru o prezitie. V kazdom tahu,
hraé¢ odstrani od stola jednu susedni stolicku. Pokial na tejto stolicke sedel jeho stper, tak hra¢ na fahu vyhrava.
Hru zaéina Maridn a nasledne sa strieda s Davidom v fahoch. Uréte, ktory z hrdéov m4 vitaznu stratégiu.

Dalsie tlohy

Ijlohy su priblizne zoradené podla obtiaznosti. Podotykam, Ze obtiaznost niektorych kombinatorickych tloh je
dost subjektivna. Ide hlavne o tie tlohy, ktoré maji jednoduché rieSenie na pochopenie, ktoré vsak vyzaduje
prist so spravnym népadom, fintou.

Uloha 6. Na stole je n zapalick. V jednom fahu méze hrac zobraf taky pocet zapaliek, ktory je mocninou
dvojky (teda 1, 2, 4, 8, 16, ...). Kto neméze potiahnut, prehral. Kto mé vitazni stratégiu?

Uloha 7. Pravidld hry st rovnaké, ako v predchadzajiicej hre, ale hra¢, ktory neméze potiahnut, vyhrava. Kto
m4 vitaznui stratégiu?

Uloha 8. Dvaja haci pisu 20-ciferné ¢islo tak, Ze striedavo zlava doprava pripisuji jednu cifru. Prvy hrac
vyhraje, ak je vysledné ¢islo delitelné siedmimi, inak vyhraje druhy hraé.

Uloha 9. Klokan a vtakopysk vyhrali v tombole ¢okolddu s rozmermi 5 x 16 dielikov. Povedali si, Ze ju nezjedia
len tak, ale Ze si s fiou zahrajd hru. Striedaju sa pravidelne v tahoch. Zvieratko, ktoré je na tahu, zlomi ¢okoladu
na dva kusy, vyberie si jeden z nich a cely ho zje. Cokolddu pritom méze ldmat len po pévodne naznacenych
¢iarach medzi dielikmi. ZvySok poda druhému zvieratku, ktoré tak isto zlomi ¢okolddu, jeden kus zje a druhy
pod& superovi. Takto sa to opakuje. Akondhle niektoré zvieratko vytvori kus s rozmermi 1 x 1, prehrd. Ako
prvy je na tahu klokan. Ktoré zvieratko vyhra, ak obidve hraji najlepsie ako je mozné?

Uloha 10. V pravom hornom rohu Sachovnice stoji jednostranny kral, ktory sa méze pohybovat prave o jedno
policko dole, dolava alebo dolava dole. Hra¢i nim striedavo fahaji. Kto nemoéze potiahnut, prehral. Kto ma
vitazni stratégiu?



Uloha 11. Mame ¢okoladu 4x8 tabli¢iek. Vo svojom fahu moze hraé rozlomit po vyznacenych &arach Tubovolny
kus ¢okolady, ktory rozlomit ide. Kto rozlom{ posledny ktsok, ktory sa d4, vyhrava (a zje celt ¢okoladu). Ktory
z hracov ma vitaznu stratégiu?

Uloha 12. Pravidla hry st rovnaké, ako v predchadzajicej hre, aviak je zakdzané odlamovat kusky 1 x 1. Kto
vyhra teraz?

Uloha 13 (zo zdkladnej sady 1.21). Dvaja hra¢i hraju takito hru: na tabulu pisu é&isla od 1 do 1000 vratane,
pricom ak je nejaké ¢islo ¢ uz napisané na tabuli, d’alsi hra¢ na fahu moze pripisat bud éislo ¢ + 1, alebo &slo
2¢. Cisla sa z tabule nezotieraji a kazdé méze byt napisané najviac raz. Prvy hra¢ zacina, pricom na tabuli je
napisané iba ¢islo 1. Vyhrd ten, kto prvy napiSe ¢islo 1000. Pre ktorého z hracov existuje vitaznd stratégia?
Popiste ju.

Uloha 14. Na stole je rozlozenych v rade 2n kariet. Na kazdej karte je zhora napisané jedno prirodzené ¢islo.
Martin a Michal hraji s nimi nasledovnd hru. Martin zaéina a nésledne sa s Michalom striedaji v fahoch. V
jednom fahu si hra¢ na ahu zoberie k sebe jednu kartu z kraja. Hra skonéi, ked sa mint vSetky karty na stole.
Na konci hry si kazdy hra¢ spocita svoje skére: sicet ¢isel na kartdach, ktoré so hrac zobral. Hrac¢ s vyssim skére
vyhréava. V zdvislosti od prirodzeného &fsla n uréte, ktory z hraéov md vifazni, resp. neprehravajicu stratégiu.

Uloha 15. Rasto m4 na zdhrade este stéle vyrytd Sachovnicu s 2007 x 2007 polickami. So sestrou Slavkou
si povedali, Ze si zmerajui sily. Presne v strede Sachovnice sa nachédza obrovsky kameii, ktory najprv Rasto
posunie o jedno poli¢ko (rovnobeZne so stranami Sachovnice). Sldvka ho potom bude musiet posunit o dve
policka, Rasto o styri policka, Sldvka o osem policok — v k-tom fahu ho vzdy budd musiet posunit o 2F~1
policok. Ten, kto je na fahu, prehrdva, ak uz nemoze posuntt kamen. Najdite vitazni stratégiu pre Slavku
alebo pre Rasta.

Uloha 16 (zo zdkladnej sady 1.33). Kruznica, rozdelend na n oblikov bodmi postupne pomenovanymi 1, 2, 3, ...

reprezentuje hraciu arénu pre dvoch hracov, ktori sa striedaji v fahani. V jednom tahu si hrdé vyberie dva
zatial volné body (také, ktoré este nie si koncom Ziadnej tisecky) s rovnakou paritou a spoji ich tisetkou. Méze
ale spojit iba také body, aby novovzniknut4 tsecka nepretinala Ziadnu z predchddzajicich tseéiek. Prehrd ten
hraé, ktory uz nemoze spravit tah. Ak obaja hra¢i pouzivaji optimalnu stratégiu, ktory z nich vyhra?

Uloha 17. Na zaciatku hry je na tabuli napisané ¢islo 2. V jednom fahu hra¢ pripocita k &slu jeho Tubovolného
kladného delitela, ktory je mensi ako napisané ¢islo (teda k &fslu 12 mézeme pripocitat 1, 2, 3, 4 alebo 6). Hr4g,
ktory ako prvy prekroéi &fslo 5 773, prehral. Ktory z hrdov mé vitaznd stratégiu? Ktory ju mé v pripade, keby

v’ v

hrac, ¢o prvy prekroci ¢islo 5773, vyhral?
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