Dirichletov princip

Tvrdenie(jednoducha verzia): Ak rozmiestnime n + 1 predmetov do n
priehradiek, tak aspon v jednej priehradke buda aspon dva predmety.

tloha 1: V krabici mame biele, ¢ervené a modré guldcky. Kolko ich najmenej
treba vybrat, aby aspoii dve mali rovnaku farbu?

tloha 2: 'V triede je 29 ziakov. V diktate urobil kazdy ziak menej ako 25 chyb.
Dokaz, ze existuja dvaja ziaci, ktory urobili rovnyky pocet chyb.

tuloha 3: Na letnej skole mame 21 ucastnikov. Tito Gcastnici sa rozdelili do
troch skupin po 7 Tudi na prva prednésku. Po prvej prednaske sa rozdelili znova
do troch skupin po 7 Iudi na druhd prednasku. Dokaz, Ze existuja dvaja Gcast-
nici, ktory boli na rovnakych prvych dvoch prednaskach.

tloha 4: Mame Stvorcovi zdhradu so stranou 7 metrov. Rastie tam 50 stro-
mov. Dokdzte, ze existuja dva stromy, ktorych vzdialenost je mensia ako 1,5
metra.

iloha 5: Kazdy bod kocky so stranou dlzky a zafarbime na éerveno, na modro
alebo na zeleno. Dokézte, ze potom existuji dva body rovnakej farby, ktorych

.....

uloha 6: Mame n+ 1 prirodzenych ¢isel. Dokazte, Ze rozdiel niektorych dvoch
je delitelny ¢islom n.

tiloha 7: Mame liku tvaru pravidelného 6-uholnika so stranou dlzky a. 7 deti
si tam hadzZe frisbee. Dokézte, Ze vzdialenost medzi niektorymi dvoma je mensia
ako a.

tloha 8: Na party je n Iudi. Kazdy zo zicastnenych poznd niekolko Iudi na
pérty. Ak ja poznam teba, tak aj ty mna. Dokézte, ze existuji dvaja ludia, ktory
poznaji rovnako vela fudi na party.

tiloha 9: Mame Stvorec so stranou dlzky 10 metrov. V fiom je 101 bodov.
Dokézte, Ze existuje trojuholnik s obsahom 1m?2, v ktorom st dva body.

uloha 10: Dokazte, ze ak je zadanych 9 mrezovych bodov v priestore, potom
existuju aspon dva z nich také, ze aj stred tsecky nimi urcenej je mrezovy bod.

Tvrdenie(vSeobecnd verzia): Ak je viac ako m x n predmetov rozdelenych
do n priehradiek, tak aspon v jednej priehradke je viac ako m predmetov.



tloha 11: Mame skupinu 25 Tudi. Dokézte, Ze aspon traja z nich sa narodili
v rovnakom mesiaci.

tiloha 12: Maéme §tvorec so stranou dlzky 6 metrov. V fiom je 37 bodov.
Dokézte, 7e existuje §tvorec so stranou dizky 2 metre, v ktorom je 5 bodov.

tloha 13: Mame 55 prirodzenych ¢isel mensich ako 101. Dokézte, Ze existuji
dve ¢isla, ktorych rozdiel je 9, 10, 11(nie), 12 a 13.

tloha 14: Mame 30 ziakov v triede. Pisali diktat. Vieme, ze kazdy spravil
menej ako 13 chyb. Dokézte, ze aspon traja spravili rovnaky pocet chyb.

uloha 15: Dokaz, ze medzi ¢islami 7, 77, 777, ... existuja dve, ktorych rozdiel
je deliteny ¢islom 4.

uloha 16: Dokaz, ze existuje Cislo napisané len pomocou 1 a 0, ktoré je na-
sobkom 7.

aloha 17: Dokaz, ze z mnoziny {1,2,...,200} vyberieme 101, budi medzi
nimi dve také, ze jedno je delitefom druhého. Dokéz, Ze je mozné vybrat 100
¢isel takych, 7e Ziadne nie je delitefom druhého.

uloha 18: Mame Sachovnicu a na nej 25 vezi, ktoré si ale fancy a ohrozuju
vietky policka v svojom riadku a stlpci. Dokazte, Ze existuj 4 také veze, ktoré
sa neohruzuji (lubovolna z nich neohrozuje zvysné tri).

tloha 19: Dokaz, 7e ak z mnoziny {1,2,...,99} vyberieme Tubovolna 10-
prvkovit podmnozinu P,tak medzi jej podmnozinami existuju dve disjunktné,
ktoré maju rovnaky sucet prvkov.



