Uhly idlohy

Na rozcvicku

Uloha 1 (gvrékov bod) Danny je trojuholnik ABC a jemu opisand kruznica k. Nech I je stred
vpisanej kruznice trojuholniku ABC a E stred pripisanej kruznice ku strane BC.

1. Dokdzte, Ze os uhla ZBAC a os strany BC sa pretinaji na k.(Oznacime tento bod D)
2. Dokdazte, zZe body B, C, I, E lezia na kruznici so stredom v D.

Uloha 2 Danné si kruznice k,l, ktoré sa pretinaji v bodoch A,B. Na kruznici k zvolime bod X.
Priesecnik prriamky XB s kruZnicnou [ oznacime ako Y. Ukdzte, Ze vnutorné trojuholnika AXY su
nezavisle od vyberu X.

Uloha 3 Danngj je trojuholnik ABC. Zostrojime kruznicu k, ktord sa dotyka strany AB v bode A a
prechadza bodom C. Analogicky zostrojime kruznice I, m. DokdZzte, Ze tieto k, I, m sa pretinaji v jednom

bode.

Uloha 4 Je danny trojuholnik ABC a bod D na jeho kruznici opisanej. Z bodu D spustime kolmice
na strany BC, CA, AB, a ich pdty oznacime P, Q, R. Dokdzte, Ze P, (), R leZia na priamke.

Uloha 5 Na strandch BC, CD §tvorca ABCD st zvolené body P, Q tak, e |£{QAP| = 45°. Nech X
je prieseénik AP s BD a Y prieseénik AQ s BD. Ukdzte, Ze body X, Y, P, Q, C leZia na kruznici.

Uloha 6 Dannyg je rovnobeznik ABCD a bod P vo vniitri tak, e plati |{APB| + |£CPD| = 180°.
Dokdzte |4PBC| = |£PDC|.

Pokrocilé ulohy

Uloha 7 Danng je tetivovy stvoruholnik ABCD. Oznacme P = ABNCD,Q = BC N DA. Dokdzte,
ze osy uhlov £ APD a ZBQD st na seba kolmé.

Uloha 8 Stvorec ABCD je vpisany do kruznice k. Na kratsom obluku CD kruznice k zvolime bod L.
Nech, K = ALNCD, M = ADNCL a N = MKNBC. Dokdzte, Ze body B, L, M, N leZia na kruznici.

Uloha 9 Nech ABC je ostrouhly trojuholnik, v ktorom vnitorny uhol pri vrchole A md velkost 45°.
Oznacme D pdtu vijsku z vrcholu C. Uvazujme dalej lubovolny vnitorny bod P vysky CD. Dokdzte, Ze
priamky AP a BC st navzdjom kolmé prdve vtedy, ked tisecky AP a BC si zhodné.

Uloha 10 Danny je ostrouhly trojuholnik ABC' s pdtami vySok D, E, F leZiacimi postupne na strandch
AB, BC ,CA. Obray bodu F v stredovej siimernosti podla stredu strany AB lei na priamke DE. Uréte
velkost uhla BAC.

Uloha 11 Danny je trojuholnik ABC so stredom kruznice vpisanej I a vnitorngm bodom P, pricom
plati :
APBA+ £PCA=£PBC+ £PCB

Ukdzte, ze |AP| > |AI|, pricom rovnost nastdva prdve vtedy ked I = P

Uloha 12 V rovnoramennom trojuholniku ABC (|AC| = |BC|) sa jemu vpisana kruznica k dotyka
stran AB, BC postupne v bodoch D a E. Priamka | prechddzajica bodom A, rézna od priamky AFE,
pretina k v bodoch F a G. Priamka AB pretina EF o EG postupne v bodoch K a L. Ukdzte, Ze |DK| =
|DL|.



