Kongruencie priklady
Uloha 1 Dokdazte, Ze druhd mocnina prirodzeného ¢isla ddva po deleni styrmi len zvysky 0 a 1.
Uloha 2 Zistite 2ysky cisel 210,2100 21000 6 delend siedmimi a ¢isel 21000 a 221%% po delend 41.
Uloha 3 Nech k je prirodzené cislo. Aky zvysok moze ddvat &islo 910* po delent ¢islami 7, 8, 97
Uloha 4 Zistite nasledujice zvysky:
1019

a) 17341 (mod 5) b) 19197 (mod 6)

c¢) 1710000 (mod 30) d) 10881 — 1 (mod 23)
Uloha 5 Ndjdite vsetky riesenia:

a) Tx =77 (mod 40) b) 12y = 30 (mod 54)
Uloha 6 Dokdste, e ak p a q si dve navzdjom rézne prvocisla, tak p? 4+ ¢ = p + q (mod pq)
Uloha 7 Ukdzte, Ze pre kazdé prvocislo p vieme ndjst nekonecne vela &isel n takijch, Ze p deli 2™ —n
Uloha 8 Dokdzte, ze pre kazdé prirodzené ¢éislo n, je ¢islo 22 + 320+ je delitelné 7.
Uloha 9 Ndjdite vsetky prvocisla p, pre ktoré p | 5% 4+ 1.
Uloha 10 Ukdzte, ze 219 + 5% nieje proocislo.
Uloha 11 Ndjdite vsetky dvojice celych éisel x,y pre ktoré plati ¥ + y* = 2001(x — y).

Uloha 12 Nech n je prirodzené cislo také, ze n(n +1)/3 je stvorec. Ukdzte, Ze n je delitelné 3 a Ze
n+1 an/3 su tiez stvorce.

Uloha 13 Oznacéme ciferny sicet Gisla n ako s(n). Vypocitajte s(s(s(s(44444444))).
Uloha 14 Ukdzte, ze 2P + 3P nieje n-td mocnina (n > 1) pre prvocisio p.

Uloha 15 Dokdste, e ak n je nestdelitelné s 10, tak existuje ndsobok n, ktorého zdpis v desiatkovej
sustave pozostiva zo samych deviatok.



