Mocnost 1 priklady

Uloha 1 Dannd je kruznica k a bod M leziaci mimo k. Priamka p prechddza bodom M a pretina k
v bodoch A, B. Nech T je lubovolny bod na k. Ukdzte, e MT je dotycénicou ku k prdve vtedy, ked
|AMAT| = |AMTB|.

Uloha 2 Krusnice k, | sa pretinaji v bodoch A, B. Priamka AB pretne spoloéni dotycnicu kruznic k,
l, ktord sa ich dotyka v bodoch T, U, v bode P. Ukdzte, ze |PT| = |PU].

Uloha 3 Krusnice k, | sa pretinaju v bodoch X, Y. Bodom M vedieme priamky p a q, ktoré pretni k,
1 v bodoch A, B resp. C, D. Dokdzte, Ze body A, B, C, D leZia na kruznici prdve vtedy, ked M € XY .

Uloha 4 Na predl/z“enz’ tetivy KL kruznice k so stredom O lezi bod A. Dotyénice z bodu A ku kruZnici
k sa dotgkaji v bodoch T, U. Nech M je sted TU. Ukdzte, ze KLMO je tetivovy Stvoruholnik.

Uloha 5 Nech S je stred obluku AB na kruznice k. Priamka p prechddza bodom S a pretina AB v K
a kv L. Dokdzte, 3¢ MA*> = MK - ML.

Uloha 6 Je dannd kruznica k s priemerom AB. Body P, Q su danné na usecke AB tak, Ze AP = BQ.
Rowvnobezné polpriamky vychddzajice z P a @ pretni k postupne v bodoch X a Y. Dokdzte, Ze siucin
PX - QY je pevngj(nezdvisly od volby polpriamok).

Uloha 7 Nech A a B st body v réznych polrovindch urcenych priamkou m. Ndjdite kruZnicu k, ktord
prechddza bodmi A a B a na priamke m vytina usek PQ minimdlnej diZky.

Uloha 8 Nech v lichobezniku ABCD plati AB || CD , |AB| > |CD|, ACLBD. Ozna¢me O stred
kruznice opisanej trojuholniku ABC a E priesecnik priamok OB a CD. Ukdzte, Ze plati rovnost

|BC|?> = |CD| - |CE)|

Uloha 9 Si danné dve nepretinajice sa kruznice k, l. Zkonstruujeme ich spoloéné styri dotycénice a
na kaZdej vyznacime stred usecky urcenymsi prislusnymi bodmi dotykov. DokdZte, Ze tieto Styri stredy
leZia na priamke.

Uloha 10 Na krunici k si danné body A, B, ktoré netvoria jej priemer. UvaZujme véetky kruznice
ka, kp, ktoré maju vnitorny dotyk s k v bodoch A, B a ktoré maji navyse samy vonkajsi dotyk. Dokdzte,
Ze ich spolocni dotycnica prechddza pevnym bodom.

Uloha 11 Je dannyj stvorec ABCD. Kruznica k prechdzdajica ces A a C pretina kruznicu | prechddzajicu
cez B a D v bodoch P, Q). Dokdzte, Ze stred Stvorca lezi na PQ. Plati to isté pre obdlznik alebo
kosostvorec?

Uloha 12 Oznacme H ortocentrum ostrouhlého trojuholnika ABC. KruZnica ko so stredom v strede
strany BC prechadzajica H, pretina stranu BC v bodoch Ay, As. Podobne definujeme body B1, Bo, C1, Cs.
Dokdszte, zZe Ay, As, B1, Bo, C1,Cs leZia na kruznici.

Uloha 13 Na strandch trojuholnika ABC st danné body P, Q tak, 3¢ AP = AQ. Na usecke BC si
danné body S, R tak, Ze B, S, R, C lezia na priamke v tomto poradi a sucastne Z/BPS = Z/PRS a
ZCQR = ZQSR. Ukdzte, Ze P, @), R, S lezia na kruZnici.

Uloha 14 Nech L je lubovolny vniitorny bod kratsieho oblika CD kruznice opisanej stvorcu ABCD.
Oznacéme K prieseénik priamok AL a CD, M priesecnik priamok AD a CL a N prieseénik priamok
MK a BC. Dokdzte, Ze body B, L, M, N leZia na tej istej kruznici.



