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Navody k 1. kolu zimnej ¢asti KMS 2017/2018

Uloha &. 1:
Skuste vysadit kvetinky tak, aby neosadend ¢ast po fahu Ani tvorila §tvorec. Ak na zaéiatku Veronikinho fahu m4
neosadend ¢ast Stvorcovy tvar, moze ostat tvorcovd aj po Veronikinom fahu?

Uloha ¢&. 2:

Uvedomme si, Ze prehra ten hra¢, ktorému zostane jedena minca. Uvedomme si, Ze &islo 1 je delitelom kazdého
prirodzeného ¢isla. Uvedomme si, ze nepéarne ¢isla maju len neparne delitele. Odobratim neparneho poctu minci
z kopky, ktord ma neparny pocet minci, dostaneme kopku s parnym poctom minci.

Uloha ¢&. 3:
Co by sa stalo ak by sme premietli jedno z ramien stredovo simerne podla bodu P?

Uloha ¢. 4:

Uvedomme si, Ze musf existovat trojuholnik, ktorého dve strany si aj stranami mnohouholnika. Pozrime sa najprv
nan. Potom na trojuholnik, ktory m4 s tym trojuholnikom spoloénti stranu. Stéle sa pozerajme na d'alsf trojuholnik,
ktory m& s tym pred tym spoloéni stranu. Nakoniec az prideme k d’alsiemu trojuholniku, ktory mé dve strany,
ktoré si aj strany mnohouholnika.

Uloha ¢&.5:
Skuste hladat také kombindcie ndraméekov, ktoré obsahuji ndraméek s 1 kg a kebyZe tento ndraméek vymenime
v tejto kombindcii za lubovolny iny, tak by sa ndm vrece roztrhlo.

Uloha ¢&. 6:
Predpokladajte, ze x # +y. S¢itajte a odé¢itajte rovnice zo zadania. Upravami dospejeme k stistave rovnic

(2 —ay+y°) ey —5) =6,  (2*+ay+y°)(zy+5)=6.

Uk&zte, 7e tdto sistava nemd v redlnych &fslach rieSenie. Pre rieSenia pdvodnej sustavy teda musi platif x = +y.

Uloha &.7:

Vypoéitajte sicet Slavovych éfsel inym sposobom. Kolkokrat zardtal Slavo &islo d ako delitela nejakého éisla?
Presnejsie, kolko z ¢isel p+ 1, 2p+ 1, ..., (d — 1)p + 1 je delitelnych éislom d?

Uloha &. 8:

Sktste vyuzif mocnost z bodu H. Viete, ze body A, C a pity vysok z tychto vrcholov lezia na kruznici. Skiste
z tejto mocnosti (stdle z bodu H) a nejakych podobnych trojuholnikov dostaf to, ¢o chcete.

Uloha ¢&.9:
Na pravu stranu skuste Cauchy—SchwartzaB a dorazte to trojuholnikovou nerovnostou. Na lavi stranu si povedzte,
7e BUNV a + b+ ¢ =1 a dokdzte, ze v/z/(1 — x) < 2z.

Uloha &. 10:
Pozrite sa na mnoziny studentov, ktori odpovedia rovnako. Kolko je tych mnozin? Vie Mr. Miro nejak odpovedat
na zaklade tohto?

1O Cauchy-Schwartzovej nerovnosti sa mozete docitat napriklad v seridli MKS Nerovnosti od strany 11, ktory je dostupny na adrese
http://mks.mff.cuni.cz/archive/29/9.pdf
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